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Colegiul National
JVasile Lucaciu”

Concursul ,,PRIN LABIRINTUL MATEMATICII”
editia a XV-a, Baia Mare, 26 noiembrie 2022
CLASA a Vlll-a

Subiectul 1.
Fie a,ay,...,ay, O scriere arbitrard a numerelor 1, 2, 3, ..., 2022. Aratati cd printre

numerele |a —1,]ay —2]....,[aggp, — 2022 exista cel putin doud numere egale.

Subiectul 2.
a) Aratati ca pentru orice k e N* are loc egalitatea

\/k+ k? - */_(\/F 1)

b) Determinati ne N astfel incat

1 1
J1ei2 -1 \/2+J22—1 \/n+\/n_ 2

Subiectul 3.
a) Avritati ci pentru orice x,y < Rare loc inegalitatea (x+y)* < 2(x2 + yz) .

L (/2023 -1) + V011,

b) Fie x,yeRastfel incat 4x® +4y? +4xy = 75. Determinati cea mai mare valoare pe care o poate lua
suma x+y.

Subiectul 4.
Fie VABCD o piramida patrulaterd regulata, VA= AB si ACNBD={0}.

a) Daca punctele M, N, P, Q sunt proiectiile varfului V al piramidei pe bisectoarele unghiurilor
VAB,VCB,VAD, respectiv VCD, aratati ca punctele M, N, P, Q sunt coplanare.

b) Fie R mijlocul lui [VO], S mijlocul lui [BR], iar T e[AO]astfel incdt AT =3-TO. Aratati ca
TS|I(VCD).

Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare subiect se noteaza cu puncte dela 0 la 7.
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