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Subiectul 1. 

Demonstrați că dacă ( )nAM , atunci 
2

nA I=  dacă și numai dacă există două matrice  

( ), nB CM  astfel încât A B B = , A C C = −  și nB C I+ = . 

 

Subiectul 2.  

Considerăm matricele ( ), nA BM  pentru care nA B I+ =  și 
2 3A A= . Arătați că: 

a) ( ) *,
m

n nI AB I mAB m− = −   ; 

b) funcția ( ) ( ): n nf →M M , ( )( ) nf X X AB I X= + −  este inversabilă. 

 

Subiectul 3.  

Fie ( )
1n n

a


 un șir definit prin 1 0a   și 
*

1 2
,n

n

n

n a
a n

n a
+


= 

+
. Arătați că șirul ( )

1n n
a


 are limită 

și calculați această limită. 

 

Subiectul 4.  

Șirul ( )
1n n

x


 satisface relația de recurență 
2

1 2n n nx a x b x+ =  +  − , 11, 0n x  , unde 𝑎 și 

𝑏 sunt numere naturale nenule, cu 
2

1 2 0b x −  .  Demonstrați că: 

a) dacă 2, 3a b= =  și 1 1x = , atunci 
* *,nx n   ; 

b) mulțimea  * * * * *

1( , ) astfel încât ,nA a b n x x=         este infinită.  

         

 

 

Timp de lucru: 3 ore. 

            Fiecare subiect se notează cu  puncte de la 0 la 7. 

 

SUCCES! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


