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Subiectul 1. Fie 𝐺 un grup cu 10𝑛 + 1 elemente, 𝑛 ∈ ℕ∗ și 𝐻 o submulțime cu proprietatea că 

𝑥−2 ⋅ 𝑦5 ∈ 𝐻 pentru orice 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐻. Arătați că dacă 𝑥−2 ⋅ 𝑦5 = 𝑦5 ⋅ 𝑥−2  pentru orice 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐻, 

atunci 𝑥 ⋅ 𝑦 = 𝑦 ⋅ 𝑥 pentru orice 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐻. 

  

Subiectul 2. Fie 𝑓: [0,1] → ℝ o funcţie de două ori derivabilă, cu derivata a doua continua și 

𝑎 ∈ (0,1). Calculați 

lim
𝑛→∞

(
𝑛 ⋅ 𝑓(0)

ln 𝑎
+ 𝑛2 ∫ 𝑎𝑛𝑥𝑓(𝑥)𝑑𝑥

1

0

), 

unde 𝑓′(0) = 1. 
 

Subiectul 3. Fie 𝑎, 𝑏 ∈ ℝ, cu 𝑎 < 𝑏, și funcția 𝑓: [𝑎, 𝑏] → ℝ  continuă și monotonă. Arătați că 

funcția 𝐹: [𝑎, 𝑏] → ℝ, cu  

𝐹(𝑥) = 𝑥 ⋅ ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡

𝑏

𝑎

− 𝑎 ⋅ ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡

𝑏

𝑥

− 𝑏 ⋅ ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡

𝑥

𝑎

,    𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏]. 

are semn constant pe [𝑎, 𝑏]. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

Toate subiectele sunt obligatorii 
Fiecare subiect se notează de la 0 la 7 puncte 
Timp de lucru 120 de minute 
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