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Subiectul 1. Se dau numerele naturale: 

𝑎 = 950: 2733 

𝑏 = (107 ⋅ 1013)5: (517 ⋅ 58)4: 299 

𝑐 = (2 + 22 + 23 + 24 + 25 + 26): 63 

𝑑 = (2100 − 298): (297 − 295) − 23. 

Calculează 𝑎𝑏𝑐𝑑

 

 

Soluție și barem 

𝑎 = 3                                                                                                                                                      (1punct) 

𝑏 = 2                                                                                                                                                          (1punct) 

𝑐 = 2                                                                                                                                                   (2 puncte) 

𝑑 = 0                                                                                                                                                   (2 puncte) 

𝑎𝑏𝑐𝑑

= 3220

= 9                                                                                                                                     (1punct) 

 

 

Subiectul 2.  

Se consideră secvența de numere naturale  

1, 2, 4, 5, 7, 8, 10, 11, 13, 14, ..., 2023, 2024. 
a) Arătați că numărul 1002 nu este termen al șirului dat. 

b) Aflați câți termeni conține secvența considerată. 

c) Calculați suma tuturor numerelor naturale conținute în secvența dată. 

 

Soluție și barem 

Observăm că șirul este format din numere de forma 3𝐾 + 1 și 3𝐾 + 2 și lipsesc numerele de forma 3𝐾, 

unde 𝐾 este număr natural de la 0 până la 674. 
(2 puncte) 

a) Cum 1002 este divizibil cu 3, rezultă că 1002 nu este termen al secvenței date                            (1 punct) 

 

b) Din cele 2024 de numere (de la 1 la 2024) sunt eliminate cei 674 multiplii ai lui 3 

deci secvența conține 2024 − 674 = 1350 numere                                                                            (1 punct) 
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c)  

𝑆 = 1 + 2 + 4 + 5 + 7 + 8 + ⋯ + 2023 + 2024 

= (1 + 2 + 3 + ⋯ 2024) − 3 ⋅ (1 + 2 + 3 + ⋯ + 674) 

= (1 + 2024) ⋅ 2024 ∶  2 − 3 ⋅ (1 + 674) ⋅ 674 ∶ 2 

= 1366875  
 

(3 puncte) 

 

Subiectul 3.  

Aflați numărul natural 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅, pătrat perfect, astfel încât 

 

10 ⋅
𝑎𝑏̅̅ ̅

𝑐
+

𝑏𝑐̅̅ ̅

𝑎
= 88. 

Gazeta Matematică 3/2024 

Soluție și barem 

Prin înmulțirea cu produsul 𝑎 ⋅ 𝑐, egalitatea din enunț devine 

𝑎𝑏0̅̅ ̅̅ ̅ ⋅ 𝑎 + 𝑐 ⋅ 𝑏𝑐̅̅ ̅ = 88 ⋅ 𝑎 ⋅ 𝑐 

Cum numerele 𝑎𝑏0̅̅ ̅̅ ̅ ⋅ 𝑎 și 88 ⋅ 𝑎 ⋅ 𝑐 sunt pare, este necesar ca numărul 𝑐 ⋅ 𝑏𝑐̅̅ ̅ să fie par 

ceea ce implică 𝑐 o cifră pară  

dar 𝑐  este ultima cifră a unui pătrat perfect, atunci avem situațiile 𝑐 = 4 sau 𝑐 = 6. 

(3 puncte) 

Cazul 1. Pentru 𝑐 = 4, avem 𝑎𝑏0̅̅ ̅̅ ̅ ⋅ 𝑎 + 4 ⋅ 𝑏4̅̅ ̅ = 88 ⋅ 𝑎 ⋅ 4, de unde rezultă că 𝑢(88 ⋅ 𝑎 ⋅ 4) = 𝑢(2 ⋅ 𝑎) = 6,  

deci 𝑎 = 3 sau 𝑎 = 8 

Convine doar 𝑎 = 3, cu 𝑏 = 2. Deci 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 324 = 182 un pătrat perfect. 

(2 puncte) 

Cazul 2. Pentru 𝑐 = 6, avem 𝑎𝑏0̅̅ ̅̅ ̅ ⋅ 𝑎 + 6 ⋅ 𝑏6̅̅ ̅ = 88 ⋅ 𝑎 ⋅ 6,  de unde rezultă că 𝑢(88 ⋅ 𝑎 ⋅ 6) = 6,  

deci 𝑎 = 2 sau 𝑎 = 7, care nu convin 

(2 puncte) 

În concluzie, 

𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ = 324 = 182 

(E:16832, GM 3/2024) 
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