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BAREM DE CORECTARE, CLASA AVIII-A

Subiectul 1.
Determinati x,y € Z astfel incatx —3y + 4 =0si /x2+7y2+8x+8y +4 € Q.
Solutie:

Cu x = 3y — 4 se obtine

x2+7y?>+8x+8y+4=16y% +8y —12 (1p)

Daci \/16y2 + 8y — 12 = \/(4y + 1)2 — 13 € Q, (1p)

atunci existd k € Z, pentru care (4y + 1)? — 13 = k? (1p)
Atunci

4y +1+k)(4y+1—k) =13 (1p)

Din (4y + 1+ k)(4y +1—k) =13 Lseobtiney =2 ¢ Z (1p)

Din(4y+1+k)4y+1—-k)=(-1)-(—13)secobtiney = —2six = —10 1p)

Solutia (x,y) = (=10, —2). (1p)

Subiectul 2. Rezolvati in R ecuatia
[ 4x {4x +3x?% + 3} [Z(x +1)2 8x

xZ+ 1] x2+1 x2+1 | x2+1°
unde [a] si {a} reprezinta partea intreagd, respectiv partea fractionara a numarului real a.
Gazeta Matematica

Solutie.
4x +3x*+3 4x
2+l oty
2(x+1)% 4x
x2+1 +x2+1 (1p)
Cunotatiaa = xjf_l ecuatia initiala devine
[a] - {a}+ 2+ [a] = 2a (1p)
ceea ce implica 2(1 — {a}) = [a] - (1 — {a}) (1p)
Cum {a} # 1rezultd [a] = 2 (1p)
Din2 < jx < 3,cux?+ 1> 0 se obtine
xZ+1
2x2+2<4x<3x*+3 (1p)
Inegalitatea 4x < 3x2 +3 & 0< 3 (x - %)2 +§imp|icéx ER 1p)
Inegalitatea 2x? + 2 < 4x & (x — 1)? < O implicix = 1 (1p)
Solutie
x=1

~i@e. Baia Mare, str. Culturii, nr. 2, cod postal 430282
I ‘J’“ ‘ Telefon si fax: 0262211943, mobil secretariat: 0730123630
“wiwe Cod fiscal 3825932, e-mail: lucaciu@lucaciu.multinet.ro



Colegiul National
,Vasile Lucaciu”

()8 MINISTERUL EDUCATIEI

Subiectul 3. Fie H ortocentrul si O centrul cercului circumscris triunghiului ABC. Picioarele inaltimilor duse
din B si C sunt punctele E, respectiv F. Punctul M este mijlocul segmentului [BC], iar D € C(0, 0A) este
punctul diametral opus punctului A.

a) Aratati ca patrulaterul HBDC este paralelogram.

b) Aratati ca AH = 2 - OM.

Solutie.
a)
Din [AD] diametru rezulta A
ZABD = <ACD = 90° (1p)
Din DC L AC si BH L AC rezulta BH || CD (1p) ‘
Din DB L AB si CH 1 AB rezulta CH || BD (1p) b
Deci HBDC paralelogram (laturi paralele doua cate ‘
doud). ip L - \
b) ‘
Din HBDC paralelogram, avem ca HM = MD @p) H ~\
Din [AD] diametru, avem AO = OD 1p) A
Atunci OM este linie mijlocie n triunghiul AHD,
deci AH =2 - OM (1p) =

Subiectul 4. Fie VABCD o piramida patrulatera regulatd cu varful V. Planul a contine muchia AB si taie
muchiile CV si DV in punctul M, respectiv N.
a) Aratati ca daca (BM este bisectoarea unghiului VBC, atunci

AB - MN
B=15—mn
b) Aratati ¢ Axvpy = /Aavag - Aavun
Solutie.
a) Din AB || (VDC) si MN c (VDC) rezulta AB N MN = @
dar AB si MN sunt coplanare, deci AB || MN 0,5p)
Din ABCD patrat, avem AB || CD, deci MN || CD 0,5 p)
Tn AVDC, din Teorema fundamentali a aseméanarii, rezulta
VM MN
X MC ~ DC—MN (0,5 p)
In AVBC, din Teorema bisectoarei, rezulta
VM VB
o MC ™~ BC (0.5 p)
Finalizare VB = ——— (1p)
b) Din MN || DC se obtine AVMN = AVCD. Dacé% = k, atunci
Anyun = k? - Apype = k* - Apvap (1p)
Rezultd \/Apyap - Aavmn = Kk -+ Aavap = k- Aavse (1p)
Dacé% =k, atunci Apygy =k - Aavsc (1p)
Finalizare Axypy = /Anvas - Aavmn (1p)
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