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BAREM DE CORECTARE CLASA A VIII-A

Subiectul 1. Fie numerele naturale p sin, cu 2 < p < n, care fac parte din secventa
1,2,3,58,13,21,...,p,n,p +n,2n+p,

in care fiecare numar, Incepand de la al treilea pana la ultimul, este suma celor doud numere anterioare lui.

Fie

A 2 + 3 + > + 8 + -+ e + ntp
~1-3 2-5 3-8 5-13 p-(n+p) n-2n+p)
si
B ! + ! + ! + ! + -+ ! + !
~1-3 2:5 3-8 5-13 p-(n+p) n-@n+p)
a) Aratatici A > 1.
b) Demonstratica A - B < 1.
Solutie:
) A > b b S = s L ettt 1p
1 3 2 5 3-8 40
b) 4 =3t + 5-2 + 8-3 + 13-5 +. (n+p)-p . 2n+p)-n
3-8 513 p:(n+p) n-(2n+p)
A—1——+——1+1—3+1—i+---+l—L e e A=+ 2p
5 3 8 5 13 P n+p n 2n+p 2 n+p 2n+p
-2 .3 .5 8 n ntp
B= 1-2:3 + 235 + 358 + 5813 pn(n+p)  n(n+p)(2n+p)
p=2tlypit2 88 1805y e D oo eeeee e eesee et 1p
123 235 3-5:8 5-8-13 pn-(n+p) n-(n+p)(2n+p)
1 1 1 1 1 1 1 1
B_E_E-I-Z_E m+ﬁ_n-(n+p)+n-(n+p)_(n+p)-(2n+p) .......................................................................... Ip
B=——n— 1
R e s p
A+B=2-—-* 0,5
= i Znin R B 5p
\/A-B<ﬂ<—_1=>A B L e 0,5p

Subiectul 2. Rezolvati, in multimea numerelor reale, ecuatia
3x% — 6x + 4 = 6{x}([x] — {x}),
unde prin [a] si {a} s-a notat partea intreaga, respectiv partea fractionara a numarului real a.
(Gazeta Matematica nr. 5/2024)

Solutie: Se stie cd x = [X] 4+ {X}, VX € Ru oot Ip
Pentru simplificarea scrierii, notdim [x] = a € Z,{x} = b € [0,1).
Deci x = a + b. Inlocuim in ecuatie si obtinem

3(a+b) —6(a+b)+4=6b(a—b) e 3a*+6ab+3b*—6a—6b+4—6ab+6b*=0 ... 2p
B T e L Y A Y T e S TP lp
@3(a—1)2+(3b—1)2=0=>a=1ez,b=§e[o,1) ......................................................................................... 2p
Decix=1+§@x=§ ......................................................................................................... Ip
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Subiectul 3. Fie ABCD un patrat si E un punct 1n interiorul sau, astfel incat triunghiul BEC este echilateral.
Fie {F} = AB N DE si G € (BC) astfel incat ADFG echilateral. Calculati raportul razelor cercurilor inscrise in
triunghiurile AFIE si ABIG, unde FG N BE = {I}.

Bogdan lonuti
Solutie:
Se obtine M(XADF) = 15° = M(LAFD) = 75° oot Ip

Cum  ADFG echilateral = m(«DFG) = 60°, dar m(<AFB) = 180°

(A, F, B coliniare), deci:

m(«BFG) = 45° cu m(«FBG) = 90°

rezulta ca triunghiul ABFG dreptunghic iSOScel........ccvvvvevirienieieniinreeeeene, 2p

Notam cateta ABFG cu x = BG, rezultd FG = x/2.

m(LBIG) = m(LXFIE) (opuse la varf)
m(XEFI) = m(«IBG) = 60°

E € mediatoarei segmentului AD = E mijlocul DF = GE mediana in

AGDF, rezulta:
- FG  xV2 )
T T e p

Notam r raza cercului inscris in AFIE si R raza cercului inscris in ABIG.

}:AFIE~ABIG ......................... Ip

Subiectul 4. Fie punctele necoplanare 4, B, C, D si M astfel incat AABC este un triunghi echilateral,
AD || MO, AO = OM si BM = OC, unde punctul O este situat in interiorul AABC. Stiind ca m(xB0OC) = 90°
si m(xA0C) = 120°, determinati masura unghiului dintre dreptele AD si BO.

Solutie:
Din AD || MO, rezulta <(AD, BO) = «(MO,B0O) = <MOB

.......................................................... Ip

Construim APCB congruent cu AOAB, punctul P in exteriorul AABC,

P E(ABC) e, Ip
Deoarece m(«x0OBP) = 60° si AOBP isoscel = AOBP echilateral =

0] 20 : R 1p

m(xAOB) = 360° — (90° + 120°) = 150°, m(«BPC) = 150 ...1 p

. Deci: M(XCPO) = 150° = 60° = 90° .eovcvvvcevrrsrerresrerrsenerrne 1p

AO = 0OM = PC,0B = 0P, MB = 0C, deci AMOB = ACPO....... Ip

Rezulta m(ZCPO) = m(XMOB) = 90° oo, Ip
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