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editia a XVII-a, Baia Mare, 9 noiembrie 2024

BAREM DE CORECTARE, CLASA aIX-a

Subiectul 1. Rezolvati, in multimea numerelor reale, ecuatia {x} ([x] + {x + 1}) = [x + 1] , unde {a} si [a]

reprezintd partea fractionara, respectiv partea Intreaga, a numarului real a .
Gazeta Matematica nr. 5/2024

Solutie:
Pentru orice numir real x € Rau loc egalitatile [x+1]=[x]+1 si {x+1} ={x} oo 2p
Ecuatia devine {x} [x] + {x}2 = [x] el SRRSO 2p
deci ({X}=1)(X41)=0 s 2p
cum {X} £ 1, 1ezUltd X =—1 s 1p

Subiectul 2. Determinati numerele reale a,b, 0 <b < a, astfel incat ecuatia x*+ax—2b=0 siadmita

ambele radacini numere intregi.

Solutie:
Fie x,,X, € 7 radacinile ecuatiei. Din relatiile lui Viette avem x, +x, =—a € Zsi x,x, =-2beZ ... Ip

A =a’ +8b trebuie si fie patrat perfect, b>0= A=a’+8b>a’si A=a"+8b<a’ +8a<(a+4)2

............................................................................................................................................................................ 2p
a’ <A<(a+4)2, A pitrat perfect = A e{(a+1)2,(a+2)2,(a+3) } ................................................ 1p
Daca A=(a+1)2:>a2+8b=a2+2a+1:>2b=2a+1eZ.

< 2 2 2 6a+9
Daci A=(a+3) =a’+8b=0a’+6a+9=2b= /O 1p

Daca Az(a+2)2 =a' +8b=a’+4a+4=>2b=a+1, solutiile ecuatiei sunt x, =1,x, =—a—-1eZ

deciazk,b:?,keZ. ........................................................................................................................... 2p
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Subiectul 3.

a) Ardtati cd a° +b> +¢” > ab+bc + ca , pentru orice numere reale a,b,c.

b) Fie numerele reale strict pozitive x, ),z >0, cu /Xy ++/yz ++/zx =1. Determinati valoarea minima a

expresiei
2 2 2
E(x,y,z)= A A
X+y y+z z+x
Solutie:
a) Inegalitatea este echivalentd cu (a —b)2 + (b - 0)2 + (c — a)2 20, e, 2p
2 2 [
+ p—
b) LA ) 4 xy:x_ 24 ZXx-— 24 =x- il si anoloagele. ......cccoeeriiniiiniiie e 2p
xX+y xX+y x+y 24 xy 2
1 1
E(x,y,z)2x+y+z—5(w/xy+,/yz+\/;):x+y+z—5. ................................................... lp
1
Dina):>x+y+22«/xy+«/yz+\/;:1:>E(x,y,z)zz ................................................................. Ip
cu egalitate pentru x=y:Z=§. ................................................................................................................ Ip
Subiectul 4.

a) Demonstrati ca exista o infinitate de numere rationale x astfel incat Jx+2024 si Jx+2025 si fie numere

rationale.

b) Demonstrati ca exista o infinitate de numere rationale x astfel incét Jx+2024 si Jx+2025 si fie numere

irationale.

Solutie: a)/x+2024 =a e Q_ ,Vx+2025=6€Q, = a’ =x+2024,b> =x+2025,b>—a*=1. ... 2p

b—a<b+a,alegemb—azﬂ,b+a:£,m,neN*,m<n. S UUURPRUPUPRRI | o)
n m
2, 2 2 2 2 22
+ i i
=T T 2024 = T 0004 2D
2mn 2mn 2mn

b) Pentru x=10"+3,ne N", avem U(x+ 2024) = 7,U(x+ 2025) =8 = x+2024,x+ 2025 nu sunt

patrate perfecte = \/x+2024,\/x+2025 SUNE IrAtioNale . .ooveeeieieieieeecee e 2D

Baia Mare, str. Culturii, nr. 2, cod postal 430282
Telefon si fax: 0262211943, mobil secretariat: 0730123630
Cod fiscal 3825932, e-mail: lucaciu@lucaciu.multinet.ro



