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Subiectul 1.

a) Determinati partea intreagd a numarului
1

-3
b) Fie numerele reale x si y, cu x € (2025,2069), y > 0 si y?> = x + 1. Determinati partea intreaga a

numarului real

b= 1
y—Vx
Solutie
a) Avem
1 1
= - = =7+4/3=7+48

(2-v3)" 7-43 2p
Cum6=\/%sm<\/4_=7,avemcé[4\/§]=6,deci[a]=13 1p
b) Avem

1 + 24+ x 1
b= 4 \/_ y+Vx<2- 24 =2 |x+=
y—vx yi-x 2 2 1p

Cum 2025 < x < 2069, avem

f 1
90 = 2v2025 < 2 x+§=\/4x+2<\/4.2069+2=\/8278<x/8281=91

deci [b] < 91 1p
Diny >0siy? =x+1,avemy = Vx + 1 € (v2026,46), deci [y] = 45
Cum [y] + [\/E] < [b], rezulta 90 < [b] 1p
In concluzie, avem

[b] =90 1p
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Subiectul 2.
Fie numerele reale strict pozitive x, y, z astfel incat x + y + z = 24 si xy + yz + zx = 192. Calculati
xt oyt 7t
—t—+—
y z X
Solutie
Cum
x2+y2+22=(x+y+2)>?—2(xy+yz+zx) =192 1p
seobtinex? + y2+z2 =xy+yz+zx,decix=y =1z 3p
Se determinax =y =z=18 2p
deci
Xt oyt g4
X+l o309 =38 =1536
y z X 1p
Subiectul 3.

Fie ABCD un tetraedru regulat si M, N, P, Q patru puncte coplanare astfel incat M € (AB), N €
(BC), P € (CD), respectiv Q € (DA). Aratati ca
MN -NP-PQ-QM > AM - BN - CP - DQ.
Solutie
In triunghiul MBN avem
MN? = MB%* + BN* —2- MB - BN - cos 60° 1p
MN? = MB*+ BN* — MB - BN = MB - BN

Analog se obtin inegalitatile

NP? = NC - CP
PQ* = PD -DQ
QM? = QA - AM 1p
Prin inmultirea celor patru relatii rezulta
MN?-NP?.PQ?-QM? >MB-BN-NC-CP-PD-DQ - QA-AM 1p
Din Teorema lui Menelaus rezulta
AM -BN -CP-DQ = MB-NC-PD -QA 2p
Rezulta
(MN - NP - PQ - QM)?> = (AM - BN - CP - DQ)? 1p
deci
MN - NP -PQ-QM =AM - BN - CP - DQ. 1p

Subiecte selectate si propuse de catre
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