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Se acorda din oficiu 10 puncte. Timp de lucru trei ore!

Toate subiectele sunt obligatorii. Pentru fiecare subiect este necesara rezolvarea completa.

Subiectul I — 30 puncte

1.) Suma primilor sapte termeni ai unei progresii aritmetice este 7. Determinati cel de al patrulea termen al acestei progresii.

2.) Fie m € R i ecuatia 422 +4max+m? —1 = 0, cu radacinile reale x1 si ¥5. Determinati valoarea diferentei d = 1—|z; — x2].

3.) Pe o masa sunt agezate trei penare. Determinati in cdte moduri se pot aseza 6 stilouri in cele 3 penare, cite doud stilouri

in fiecare penar.

4.) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 3% + 2 - 317% = 5.
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5.) Aflati numaérul real a pentru care vectorii U si U+ au acelagi modul, unde U = —274—7 si v = (a+1) i —(a—3) 7
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™ 1 —cos“z

sin? z

6.) Aratati cd f : (0, ) =R, cu f(z) =

2 1 —cosx

1+ cos

este o functie constanta.
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Subiectul IT — 30 puncte

Subiectul IIT — 30 puncte

1. Fie a € Z un numar intreg si sistemul de ecuatii

20 — 5y +42=0
—Br+y+z=-1
2r—z=a

a) Aratati ca dacd (g, 26,24) este o solutie a sistemului dat,
atunci a = 10.

b) Pentru a = 5 rezolvati sistemul de ecuatii.

¢) Determinati valoarea numarului intreg a € Z pentru care

o + yo + 20 + 13a = 2025 — %, unde (zo, Yo, 20) este o

solutie a sistemului dat.

2. Pe multimea G = [0,1) se definegte legea de compozitie
x:GxG— G, cux*xy={x+y} oricare ar fi z,y € G,
unde prin {a} s-a notat partea fractionara a numarului real a.
Se gtie c& perechea (G, %) este un grup abelian.
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Calculati - * —.
a) Calculati 3% 13
b) Determinati numérul natural nenul n pentru care are loc

litat 2*3* i *3*4—1
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¢) Determinati € G pentru care x % © * x = 3

1. Fie functia f: R = R, cu f (z) = ﬁ
a) Aratati ca derivata functiei f este f'(z) = i
= (xZ —|—.I'+1>2

oricare ar fi z € R.

b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei
f pentru care dreapta tangenta la graficul functiei f este
perpendiculara pe axa Oy.

c) Aratati ca

-1<f (tgg) +f (sin 4;) < é

. . 1
2. Fie func‘gla f : [O, 1} — R, cu f (33) = m
1
a) Calculati / (x +2) f () de.
0
! 4
b) Aritati ca / f(x)dz=1n 3
0
Y42 1)1 1 In2
c) Arétat;icé/ Tt (z+ )n(m2+ )dx:n—.
0 (z+1)(z+2) 3



